Capitolo 1: Fare 39

Cambi di base 2

Argomenti: matrici di cambio di base Difficolta: »*

Prerequisiti: cambi di base, calcolo della matrice inversa

Sia {vy,v2,v3} una base di uno spazio vettoriale V', sia {w;,ws} una base di uno spazio
vettoriale W, e sia f : V — W l'applicazione lineare rappresentata, in quelle basi, dalla matrice

1 2 3
4 5 6 )

Determinare le matrici che rappresentano la stessa applicazione f rispetto alle basi indicate
(se quelle indicate non sono basi, accorgersene e segnalare che la richiesta non ha senso).

Base V e Base W Matrice Base V e Base W Matrice
4) {v2,v1,v3} Z 1 2 {v1,v2, U3} N4
{w, wy} 5 ¢ 4 {ws, wi} 1223
2} {v2,v3,v1} 2 21 {vs, v, v1} 2 21
{wr, wa} 5 £5 {wr, wa} £ 35
3) {_?1 ,Us, -Ui} s 6 z {;;3, U1, vi} ¢ § 5
W, Wy 1 2 2 Wa, Wy < 1 2
{_'Ul_-. U9, -1,‘3} -2 -7 - {’Ug,= U1, Ug } -2-2-7
§) {wy, wy +wsy} $ 5 & {wy,wy +wsy} & § <
S'—) {v1, v2, v} Yo T M {vs, vy, v} e T L
{wy —wo, wy +wy} Sh 712 32 {wy — ws, wy + ws} 3/2 &)L A2
() {[!1 + Uq, Vg, 'U3} 3 2 2 { vy + Vs, Vg, 'vg} 8 £ 6
{'U-‘l / -u12} s g (¢ {’wg_._ w;} z 2 X
;_7 {1’11 Vg + g, 'Us} { 14 & {1’1 T+ Uz, U2, 'Ua} _‘2 g £
{w1 + wa, w1 } -3 -¢ -3 {wy +wy,wy } ~¢c-1-27
X {v2, v3,v1} 2 3 1 {v3, va, v1 } = 2 1] =
) {1, wa) 5 6§ {1, wa) ¢ < 8|7
3) {v1 + 2v3, 3,15} X = 2 {v1 + 2v3, v3, U3} X 2 T
{wy, wa} 76 £ & {wy + 2wa, wa} 2 0 4
40) {vi +vy, 09+ v3,034+0v1} | 3 5 ; {vi +vg, 05 +v3,03+01} | 8 77 7O
{wq, ws} 811 70 {wy. wy} 2 5 ¢
44) {'1.!1 — Uq, Uz — U3, V3 — Uy }_'7/1/ % BASE {'Ul , U2, U3 } gl:’ éa
{wy, wa} Ly +he= L {w) —wy,wy —wi} —>p0 PASE
,’2) {vi,v1 +v2,v1 +v2+ 13} |-3 = ) {vi —vs, 2t vz, 01—} | ©O § ©
{-'u.‘l Wy + "?_Uz} $ 5 1% {U,-‘g., wy + '?J.TQ} -2 5. "l
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