Solidi di Rotazione 1 16 novembre 2019 1
Considerare i solidi di rotazione che si ottengono ruotando la figura indicata intorno all’asse dato. Di tali

solidi si determini il volume, le coordinate del baricentro e I'area della superficie totale

*** Esercizio 13 (Ghisi, Gobbino)

Sia data la figura Fi3 che ruota attorno all’asse x
Fiz={(z,2) €eR? : (z,2) €[0,2] x [0,2], z + 2z > 1}

Soluzione dell’esercizio 13

Graficamente la figura Fi3 € cosi rappresentata
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Applicando le formule generali per ricavare quanto richiesto, otteniamo per il solido di rotazione Sig

1 2 2 2
Volume(S13) :27r// zdmdz:27r{/ da:/ zdz—i—/ d:c/ zdz}
Fi3 0 1-z 1 0
e 1 [?
:277{—/(4—1—3;2—1—230)—1——/ 4d:v}
2 J, 2 J,

:ﬂ{{gx_§+xz}g+[4x]j}zw(3_§+1+8_4):%

Per quanto riguarda il baricentro del solido Si3, per questioni di simmetria esso si trovera lungo ’asse di
rotazione x e, pertanto, I'unica sua coordinata diversa da 0 sara proprio z¢(S13)
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Infine, anche per il calcolo della superficie totale del solido S13, ci affidiamo alla formula generale

Superficie(S13) = 27r/zds
g

dove ~ rappresenta la curva che circoscrive la figura Fis3.

Parametrizziamo la curva v nel modo seguente

n(t) : {ﬁ((g:é 1<t<2
a(t) {:Egif 0<t<?2
Y3(t) : {fg)):; 0<t<2
ya(t) - {:ngf 1<t<?2
Ys(t) {;(g:_t 0<t<1

Abbiamo cosi che

2 2 2 1
Superficie(S13) = 271'{/ tdt—l—/ 2dt—|—/ tdt+/ (1 —t)\/ﬁdt}
0 0 1 0

zzn{2+4+%+\/§[t—§};}:27{6+;+g] = 7(15+ V2)



